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Na aula passada estudamos a Levirada Linacional

e ovetor gradiente.

Vimos que ,
Lado f : - CRM - IR

,

a cintr)

e in FIRM
,
com Mill =1., ento diferencional em
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,
entre :

戒ca)
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Na aulaLe hoje mostraremos uma aplicaçõe

envolvento o reta gradiente.



-Anotangente a uma superfície do3 :

Seja f : e CIR2- IR uma finçãodiferencional,
Laterminante uma superficie S Lo.

Seja a cint(2) um ponto. Queremos obter a

equaçãoLo plano tergente à superfícies no
\
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A superficia S é Lado por z=+ 14 , 7)

Então
, podemos definir F : 1123-1R

FCU
,
4;E) = fen. y1 - Z = 0

Cisso Lescere a ruperficieS)



Teje V : [
,
B) + 1123 uma ana qualquer

robes
, passando polo ponto a

nt
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Arsim, 7 to t[4 ,3) All que

U(to) = (4 ( t0)
,

Y (tob
,
z( to)) = F(a)

O retor tergente a U ento será Lato por

DHo) = (2(d)
,
yo)

, z(fol)

Note que ; poloF , teremos :

FCO1) = FC 6 C5 )
,

ylt)
,
E (t))
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Cevirando em + :

여 [ ( 2 st》 = 梨 +禁森+ 協緑
나
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F 14 ,7 z) = f 19, y) - 7 = 0

No ponto to :

0 = [F (σ+))∵
t

=
□ F (a) 。 815%)



= G F(a) . (l) = 0

Logo, TFca) e ortogonal ao plano (T)

qu contem o ponto a

땠
く…*ヘ
Então, a eq. Lo plano (H) tangente a

superfície na porto a será Lada por;

Comento P14
,
4
, 2) E() ,

então; sendo F(a) =Mo, 4,0,20)_
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Vejamos um exemplo :

Ex-1 Obtenha a equaçã Lo plano tangente à
=

ruperficil S Lexto por fix , y) = i+ y2 no
'

nouto Po(1 , 3).

&er:
F (u,4,z) = f(y,y) - z .

Po (2, 3, f(,3)) = 71 , 3, 12 +32) = 11, 3, 10]
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π) : JFCU0) . P= 0 ; oue P (u
, 4 E
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sobve S.

pii =(u ,l ,z) - (1 ,3, 10 ) = ( n -1 ,7 -3,
~



FCU
,
Y
,
Z) = FIU. Y) - E = Ulty2 aZ

JF = (1 、)= ( 2 ~)、 _
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JF (P0) = ( 2 .(r ), 2~ (3)( - 2 )=
~

Anim; a eq . Le plano() , tergente à S em

Po
,
será :

C) : □F(No ) .P =0
):2 , 6 , 9) 。( u -1,y

- 3 ,
Z
-1o) = 0

(4) : 2 . (n - 1) +6. (4 -3) + 1 - (z -10) = 0

"C ) : 2 µ -2 t64 - 18 tZ- 10 = 0
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02) (STEWART ,vol2, Dag . 049] zeed .

a5) n +7 + z =e447 .
Obter a ey . Lo plano

tergente no pontoPo (0
,
0
,
1).



u + y + 7 - eny 2 = 0oluste ;
_

F(4, y,t) .
P. ( 0, 0, 1 )

Neste casa :
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Asim, a eq.
Lo planat) será :

() : □ FCP0) 。 Pβ = 0
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^
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l
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,
Y
,
E -11 = 0

cl : 4 t y tZ- 1= 0 =⇒ ) : み t面
O conteúdo La 15 prosa vi até esse tópico.


