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iNTEGNAL DE RiEMANN :

ー

Seja F :e CRM-IR uma função integrovel

eumconjunto
=mensnovel e do m,se

Seje D =2 X1
,

X2
,

.

.., Xm]
umo Lecomposiçõe Lo corgina

,ut mriuXi,n

21Rm int(Xi
.) 1 int (Xy) =0

다 vi +j

(peuse numa "batata", vendo cortada em

-

> peloço -
cato Xi seria um petocile La

lototo-

Sejam mi e Mi
,
respectivamente,



o infimo e opremo def em cata

subconjunto: do Lecomposição
;

ou seja,

m: inff(ul ; M = up flu)
atXee utti

Entre,

wi .Vol(i)MVol

Seja C um ponto qualquer em Xi
,
ist

,
--

,m)

了豳
…

21Rm

Montamos assim asomo

+ (i) .
Vol (i) , una

soma Le Riemann, que
é chamado Le

to



DECOMPOSIÇÃO PONTILHADA
,
sendo Levote for

D
*

= 急 ( t
;
D)

Como
,

Fit ht
,

2
, ..,
h
,

mi - +(i) -) Mi ;

ten-1e que

m vol(i)i)Voi)
O exporto acima constitui um esquema
La proca La seguirte sultado :

For: Jeja f : & CIRM-IR uma funçõe

integrivel em um couj
. I-menurável 21m

Então

11 - line Stress, VolAut
_



INTEGRAIS DUPLAS :

ー

No que segue ,
como obter, Le forma

Literado, um procedimento para calcular

IS fuidA , onde da = dudy on dadydn,
~

chancada de elemento de Área

Seins Lois carr a consideror :

↓Aso : L eum retángulo [9.,
b
,3x192 ,

b2] .

Seja : (ar,bil x (9
,
bc] - IR integrovel.

Faro ter um significado geométrico,argura

qu>0
em seu Dominio.

n
f Teja P = (9) = to<t...t=b.
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uma partiçou Le
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,
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Jeje n E[a
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ai
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.an" ' " fixado, e conside
ー

리 玉
- …… o plano paralelo ao

ー

버 ーーー

n

-

plano y z, catando
ㄴ



a regiõe embaixoLo gráfico Le fem uma

lâmina, como no equema aborio :
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A ana formada pela Lâmina Lestacado
acima (montendo se fixcato) será Lada por :

㎡

Acy) = dnt"
dy

n
Jeja Ini = ti-ti-1 o comprimento Le

aa subintendo La partiçõe PL
,
b17



Assim, ovolume vi La da prisma obtido

e Lato por :

A. = e
1

I as P
「 tb = Syn,Did y= All t

/

2

Yo = Ab .
l

Vi = A() . 14i

Assim
,

somando todos os volumes La partiçã,
namos obter o volume aproximado :

=^ %= Acy) . Ani=

嵶 =>gutsn nidy . Aui
emse

soma
Le Riemann

.
Taranto a limite

com n + + encontramos o volume V :



v= 悲
参
!
。

29.7169 - Ayi

“ 品)dydu '

chamada de integral iteada.

EXEMPLOS :
一

· //(3x +y)dudy ; onde e = 10
,12x10,23._

Λ n

(vimos, no aula os
, que por definição, esto

integral resultane em 5)

。
!

。;uty) da)dy =

求感=
Y= 2

。追 なーピ )》 = ‰ 選7 )dy =



( “ + 些)
%

“ =☆( 0 + 0) =

= 3 +2 =55
ー

02) Tolcule /J[+y 2dA ,
ento

2

r= [0, 17 x[0, 4] . at

Solujo:
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/ enzeyaydA ⇌

슈
2

y =14
Y 二出 µ = 1

‰ !‰eurydu) ay= 1 淵tiru) !.
。

"

d =

Y=0

‰☆ 。 y 2 -0 )dy =話 y) dy =
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=caso (cora qual) : quando e fico
limitado por pela menos uma curra.

Seja F : rCIR' + IR integrável. Anuma, para
La um sentido gramétrico (Volume) que fo
em 2
,
sendo e limitada pelos curas et,

confarme a esquema :

⇌ Saja y uma cura

qualquer entre Yse

e considere una

partiçãoLo intervalo

: [a,b] (no eixcon)ㄴ



seja ci um ponto qualquer en Sti
,
til do

partição P.

Noramente, obternos una lamina formado
pelo intercepto Lo flano paralelo ao plana 4z

,

passando por i , alaixo Lo gráfico def
A ara Lessa Lâmina será Lada por

A () = {
,

" }c.
,
n) dy

Considere a cilindro de las AC) e altura

A, conforme o enquema :

_

ㅣ

…
ITD7,
O volume Vi será :

Yeo = Acy) . Aui

Entre, o verme V Lo válida Obtida será:

1 = lim Vii
ne ∞



=
lim #(4) &Mi = lint Me+(,]dy BuiM -> *

n=az @
= S /timeda
·อ-estes
^

1 ~ limites Le

Fcay integraçõe
^

OS LIMITES DE são funções
INTEGRASTO MATS EXTERNOS

DEVEM SER CONSTANTES,EMONE !

Vejamos um exemplo :

on belcule (S Vi . cos(YVJdA
,

com e

2

formado pela retos 1 = 0, e pela uma

y = Va.

Duas Primeiramente, precisamos desenhora
-

regin a ser integrada.



울.역‰
tusyldt =

,

‰
感
Tmoscioruydy da =

Scosudu
µ = y권

거=표 y=µn
=>du = mn da

品!‰ 幽( 器
]u =

µ

4 zvū
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∴
。 唱

en@m)
↓

。 ^ “
=

:Ccrai- ono )du

= !Vsanndn = -wn )
。

た
。 ( ω )花 -wso) =



ニー ( 号 - 1) =
「 一巻 = 崎

_

o /S avdady ; sendo e a região formado
2

pelar retor y=0
,

n +y = 2 e pela parábolax = y?
no 1oquadrante.

[FAREMOS NA Prox . AULA)


