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TEOREMADA MÉDIA : Seja f : e CIR-IR uma funçõe
_

continua em s
,

sendo e compacter*e conero**

Então
,
I (6
,
3) +r tolque

J) +in,i)dA =
A+(

,b) , onte A

Λ

Lenita a área do região 1.

ー

#) Lembre-se : compacto significa limitado e
ferlato

(**) Um Long ↑ Cluev ,
V A

,
BER
,

for possível liga estes pontos por um caminho inteira
_

mente contrito emr

B∞ OOA~
~ 2 CNTX O & NE-CONEXO -



Significado Geométrio do Teorema da Média :
ー

Assuma,0 em12. Considera non cilindro

uje lav sejae Sécótico")

∞
∞2

Comitere agora um sorvete no interior Lesse

copo ecátrio, sendo sua superfície Lada pelo

gráfico det.

⇌∞ー
∞2



A medita Lo volumo V Lesse sorvete édata

hor v = S / fcn
,
4)dA .

2

Remetendo-se o sorvete
,
assuminto que nãe sai

hare perta de material, o volume V permanecera
o normo ; e atinginé uma altura intermediário
h :

∞∞ Ja .

∞2
V= A. h.

=> (Jtig,4) dA = A
.

h., onte
2

h =+(
,
B) ; (,B) +R .



↑monstra do terrent, Jeja f : -CIRIR continue
;

come compacto e coneco

Devido à compacitade Ler
, pela Acrema

↓ Weintros (TEAR. DO VALOR EXTREMO)
, segue que

↓ anume velov máximo e mínimo enr ;
ou seja,

=> 10,%) E2 ,

7 14
,71JE2 , teinque

↑(40,70) = min
+ e fiue

,
te) = maes f

2 λ

Então
,

VI
,
Y) +R

,

tem-re
que

+10
,
70) -> +(4,4) 1 + (41

,
41)

Integranto eme, ver :

I fcn
.
pobda≤ I thminda≤ temey.st

."~
Λ

cONSt



=>Mo
,
40) . J) da-J) +in,4)date, in) . )/dA .
2 r

w
≈
~

area Le ava
6oe .

λ

Denotando por A a área
La região r, temos :

+wo
,
t0). A3// fingida -fie

,
7
.
).A

2

thaeg ← oi tinentas -teagf
Cormno en è conoco, sije U : [a, b) -e <R"

um cominho de 340
,
4) até (4) , contido

em 1
;
tel que

X(a) = 140,%0)

γ( b ) = (ue
,

"
%)

σ (t) = lult )
,

Y (H')



心”州 )!
↓

*⇒b→댜

⑨

Defina g : [a, b)- Ir por :

g(t) = f(t()) = ((ot)(t)

g é continue , pois f e t
a são

Alim Liso
, Le (1), temos que :

86 b)

と 削 tyn)dAsty
" "

fcrcb))
f (((a))

g
"

sa,

“

g (b)



=> g(a) n/StsndA Egb,
com g continua em [a

,
b). Esteros, portanto,

nos hipóteses Lo terremo Lo solo intermediário
(t. V.I).*) Enter, 7 cE(a, b] Aolque

gc ) = 赤teen)dA ;ㄴ

f (
"

fcal)
,

0() = (d,B) +r .

onte g(s) = +(tx)) = + (
,B) ; (6,B) = -e .

□

[(t. v .7) : g : ta ,b)+ 1R continue e dEIR tol

que gaz dg(b)· Entre - CE29
,
b] Aol que'

g(x) =d. Ii.aign…;



Abs : o minero f) como se VALORMédio
_

ExEmpio : Ducoutse o valor médio La função
_

f : [ 0,3 ) × [ 0, 몰 ] 112 Lato hos

fin
,
y) = 2 - sery

Solução: O solo médio é Lado por :

f (,β) = fenay,dA, oute :

2 =[0
,
3 ] ×90

, 포] a

A : areo Le X.
플

≈

□ 3 과
A = 3 . 芝 =u - a .

=

Ansim, termos :

_



+(, ) = 7.) +m, y)dA

Y =冊 K以

= JRjurseuydudy =製装
‰

。北
Ʃ φ=0 h =0

= 知点品芒sem .吃 ! 北 =
!

m)d,

= 造 )! “
'

saue \ y = 赤 や
os7) |

長
=

ㅇ

“(一望感気に



&Solução de Exercicios Da Lista of

⑭st,
e que ,

VREACIRM
,
ten-re que

m < f(u) < M.

Integrante sobre o bloco A
,
obtemos :

Smda -> S findnSM.o

mSdre ? Sfinidn -> M.U oe
~ n

uecAl west)

m.Vol(A) _>S finidu ->
> M. Vol CAT

= VolA) :



m ≤
A)

≤
M .

Como f é cont no blocat, e um bloco A e

compacto , fanume solores mas e minimo emA

Lejan
+o

,
% = mint - file,4) =mosof

A A

Então, pelo exercicio or

tmo,n) ≤ A≤ fenn, τ)
,

com of continua.

Entre
, pelo +

- V . I
; 7

DEA Alque

fcc) = §畿(A)

-Hiuidn =
+(c) . Vol(A) .

□



l

( + (x
, 7 ,z) = (n +y) .

e77
.

A = [1
,
3)x(0

,
2]x[1

,
4)

…∞→2

o bloca As compacto, on
seja, limitado e fechada.

2

Entre
, f m = main +; 7 M = moeof

A A

· 0 menor molis que f(y
,
4
,
z) = (n+ y) ·ez

_ 노남
asuma serquanto : u =1

,
φ= 0
,
Z= I:

m = t ( s
, 01 ) = (
ltol. e "
=
t .e1

~

· a maior volor que f(n,9, 2) = (h+) · ez
_

ascume sho' quando : x = 3
,
y = 2 e z = p :



M= f 13, 2 , a 1=3t. e
“ =

5 . e,
Entãe, polo exercicio of :

m ≤木A

, t3.,tEM

1 ≤ A)
≤ 5

. e;
onl Vol(A) = 2 . 2 . 3 = 12

=

= 1
1≤THty a 5e

℃

=⇒ ou ≤ Int )
.e't



cong"otinemaine
_

ㆁ ㆀ

nz
f é integrável em A

, pois

unto ¢+mecijintade Geranti- Flmuitate Le f na blocat
ー M

possui metita zera. ifestー

\Entre
, pelo t . Le 구

Lelesque , f e integrand. met (INXIN) = 0
em A

O solor Lessa integral será :

Sf = 0
' pois + = 0,

solvo em portts cuja coleçã tem medida nula.



SubstituindoA por 122 , as conclusões aciva

não mudeus
, poised(NXIN) = 0 em

IR

Cem 112"
amedita deum car :

Le pontos é zra)


