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Na aula passada estudamos a conceito Le

Lenimada Lincional . F : 2 CIRM-IR diferenciónel
ena intsr), ERM com Mill =1

. Entre ;

Definimo

1 a )=。
Vimos também que esta Levirada Liacional

pode ser calculada por :

、 (a) =) ( n) = 75 (a) . i
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' PRODUTO
ESCALAR.

Jf (a) = (棧(); ^;…縁幼)
Vimos também que a máximo toca de

noviaçõe se Lá em 17 seu solor é 14/1 e na

merma Lineção Le is.



PLANO +ANGENTE A UMA SUPERFICIE DO 1123
ー

Seja + :-CIR+ IR
, z = +(4, 4) uma função

escalar de Cuas sociáveis vais. O seu gráfico e
uma superfície S no 13. Jeja Po (40

,
%o

,
to

,
7
,0)

um ponto sobre a superfície Lo gráfico Lef.

Queremos obter a equaçã Lo plans i)

tangente à superfície s no porto Po.
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Como z = +su
, 4) ,

então fin
,
7) - z = 0

Assim, defina a funçõe F : IR"- IR,
F ( 4

,
9
,
t ) = 51u

,
9) -ti

que fornece a superfície S .) como Domínio)



Seja U : /R-1122 uma curva qualquer solves

que passe pelo ponto Po
;

0(t) = (u(t), y(t), z/+))
.

Entãe
,
7 to E112 tol que Po = Usto)

;
rie,

Po = (pul +b)
,
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Oveta tangente à V em Po e Lado

por 8/0) =
(4 lto)

,

y's to
, z'(to))

Forametrizando Fem U
,
temor :

F( γ ( 61) = FC み (t 7
,
φ(t )

,
t (t) = 0



Assim
, pelaregra

La cadeia
,
temos :

(最装森崎 +”
装飛崎装)| ! !( 紫森)。“
_ _

8 to)
야 () RECORDE DA ALSA

) JF(P0) 。
γ ( t0) = 0 i

↑ ESCALAR.
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conclusõe : 1FCPG é ortogonal à S'HD,
eve ; a FSP) A-USto)
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Seja [1 o plano tangente à superfície s no

ponto Po
. Logo ,

I) é paralelo à U'Hi) ;
mas perpendicular a 8 F(PO).

Assim, o vetor nosmal ao plano (I) será TFCP)

Seja P/X,1
,1) um outro porto qualquer sobre o

ー

plano (t) . Assim, ovetor PoP = P-Po pertence

a [), e
,
entõe

,

JF(P.) . PP= 0,

qu fornece a equação Le plano
(T).
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Ef.: Encontra a equaçãoLo plana tangente
=

à superficie Lado por +,4) = (x+ 12 + y cosc no

houto P
.
( 0

,
1)

入 iFer
>

Jeje F(4
,

4
,
z) = +(4

,
7) -z

F (4
,

9
,
t) = U+I±Y . cosu- Z.

Ansine :

JF = (삶 , , 삶 )

* F = (2(u +1) - 7 sense
,

coss
,
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Po ( uo
,
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,
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,

"0)= ( 0 ,
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,
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( u ,y ) = (n +1)~+ywsu

Assine :

⑭423 + 2 . 2000 =2



mJF (P0)=⑦ F ( , ^ , 2
)

=( 2 . < 、 *1 )- rseno, oso,
~D

~

= ( 2
,

2
,

- 1 )

n

Dino,
Lado PSU

,
4
,7) ET) , entre a equaçõe

Lo plana () será Lada por :

): JFCP0). PoP' = 0 ;
compop = P -Po

= ( み
,

^
/
E)ー ( 0

,
1
,
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C) : ( 2 ,
1
,
-

1 ).
( µ ,

"
-1

,
E-2)=0

= ( n
,
φ_7

,
E-2)

C) : 24t な ()) + ( -1 )_ ( t~2) = 0

_ _

C) : 2 K + y ー Z-1 + 2 = 0

c: in+ u- + l =0) 4 .

Le plano targente
à superficio Le
gráfico det no

pouto Po
.



_

02) Obter a equaçã Lo plano tangente à

superfície Lada por F14,4) = 12+4 no ponto
Po (

2,3,10

下
Soluser: ((1 ,3) *
retmie )f

F ( n
,
9
,
λ) = f(u

,d) - t
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F1M ,
,
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JF =( ,)

= +F = (2u ,
24

,

- 1)

⇒ □F ～= (
2 .1)
,
2(3)

、
- 1 ) = (感

Doto Pl4, 4
, z) E(t) ,

entee

PP = P-Po

rop = ( n
,

n
,
t) - ( 2

,
3
,
10)

_

POP = ( M -1,4-3, -10

Assim, a equaçã Lo plana () será Lada

por :

C) : ☆ F (P。) . P0
P = 0

C) : (
2 , 6, -1) 。 ( x - 1

,
9-3

,

7 -10) = 0

() : 2 ( µ- 1) + 6. (4-3) - 1
. (Z-10) = 0

+( ) : 2x t 6φ -Z - 2 - 18 + 10 = 0

Aih: 2n + 6y - z - 10 =0
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MáximOS E minimoS :

ー

No que segue ,
estudarmos conceitos sobre máxi-

ma e minimos
,
de forma a extender por

funçõesLe 11m em 12 or resultados que outrora

foram estudados para junções Le uma nevivnel

val no cálculo 1
.



#. Seja f :e 11 - IR uma funçõe escolar e

a E inter). Dizemos qu o porto a é um

ponto Le máximo Local se 7330 tol que

f(a) , fin)
,
Vne Bla) .

~mesãopara o

caso
De I Em IR:

…….
←筑品
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#. Seja f :e 11 - IR uma funçõe escolar e

a E inter). Dizemos qu o porto a é um

ponto de mínimo Local se 7530 tol que

f (aD]f(n)
,
One Bla) .



#lef Dizemos que um ponto a -2 é um

ponto de Máximo Absoluto pocr : e <RM-IR

re f(al >, fin), #Er . Dizemos que ate

é um ponto de minimo aboluto para forCM-R

ref(a) < fin)
,
Fuel

#ef. Um porta de máximo ou mínimo e

ChamadadeTo Extremo /EXTREMO RELATIVO
,

~ for máx . ou min
.
relativo ou etremo Abouto

e for máx. ou Min .
Absoluto). Neste caso

,
o

~los flas chama-se FLOR EXTREMO

Na próxima aula estudaremos propriedades e

classificações Los extremos.
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