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=Es triGONOmTRICAS INVERSAS :

(a)mArcosent : Antes de inicio qualques
estudo Levemos lembrar que uma função
f : A + B e inversivel se, e somente, fa bijetiva
Isto porque se f :A-B for imersive,
então a funçõe inversa g : B-A será,
tol que retorna para net o y =+su) EB.
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pesso forma, paraf ter inversa ela Leve

ser infetino e sobjetiva (bijetina).



Tinjetina pois ; is nie for
A B
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40 tiD efs42) = Y

Entãe, e pensarmos em G : BXA, teriamos

geyb = 21 egey) = He ,U µ≠4

(Ou seja, q não é função
Poa imo F Leve ser injetino.

Do mesmo moto, f Leve ver robjetiva.
Le não fa , por exemplo, temos a situaçã :

- st β
EX . DE f
NÃO SOBREJETIVA ,

ジ
Imf ) = X

×
para g = f! Bet
nem todos elementos
Le B sã usados.
Absurdo !



Com isso recordado
,
nomos considerar uma

condidata à inversa por y = senn.

O problema que o seno não é bijetiva.
(nem injetivo e nem sobrejetino) , se definito
↓ IR em IR .

f : IRiR, fiy)-sense.
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Tor termos uma inversa por o sero

precisamos estringir dominio e contradominio

fe moto a ser bijetiva.

Retegima por : [1,>- [- 1, 17

↓n) =sen
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Logo, existe g : (-1, 13+ [-E, ]
Y = are senu El U =seny

Esloça gráfico : usamos a técnica Lo

espelhamento sobre aesta φ =n :
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Y = ausenn .



(b)EARCOCOSSENO : A funçoo f : 11-112 ,
↓(n1 = cOSU não e bijetiva Lo mesmo

moto
que o seno.
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refefima f : [0, i] + 2-1, 1],

f (n) = COSI ·
^
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Logo , viste inves F : (-1, 13-So,i]
7 =ful: are cost

⑪
u =cosy



Esloço gráfico de Y = auxcoss :
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↑EIO GEOGEBRA .



⑯) FUNCAT AKCOTANTA

fneref .IR 、 SKTZ3 T 1R
,

tsq) = tanxe

não é bijetiva.

Redefininto por
f : ( -芝 , 芒) → 112

fin)-tank
,

torne-se bijetiva.
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Logo , 7 F: + (*),
1= fin = arctance Es a = tany



Tela técnica La espelleamentosolver a biueting
Y = a eslocamos o gráfico Leyautance.
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y =ar tann
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Assim como se foz com as demois

funções, a partir Los grficos lóricos,
mediante translações podemos eslaças gráficos
mein genois.



些 Eloca o gráfico Le

Y = iT + autan (2-1) ,

inficanto dominio e imagem .

Solução :

#: Y : cutann y = arl tan (u - 1)
y 가
^
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INFERION PASSA

ASSINTO +A

←

~…… PARA :

三
+π二艺Y= ーT

ASSINTOTA SUPERIOR

PASSA PARA :

Y = T *T = 35Y = N+ au tan (n - 1) Ʃ Ʃ

DfF ) = 112 . ;
Im): ( 芝 , 张).



Analogamente definem-se as outros tres

funções trigonométricas inveros. Veremo

comodefinir a função 7 = auses.

Fora isso, precisamos estringir a

funçõe 1sec de modo a ser bijetiva.
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Retefina
f : to ,芝) ( 長 ] →( - ∞、-JU [ 1 ,t∞

)

fed ) = secze .

Esta função redefinita é bijetiva.



bogo , If
:

( - ∞,-]U [ ' , to)-→ (, Ʃ) v (芝 ' *J

y= fin)= au secu

⑪
n = secy

Esloço gráfica : vamos de nova tecnica do

espelhamente em- :
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y = ausex



Analogamente podem s construtor a

funções Y = arecsihe y = ar cotse.
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obse . Nortco~ : Algébricamente, exaremos :
=

sen( q ) = 틀 표 = ausen(몰]

Isso que Lizer que no gráfico La

funçõe cuo seno, o solos n=

associa-se ao solor E



#St05 :

Escero-C = ausen t ES send = If

B = ausente seus = E
Queremos montrer que

↓+B =1

Note que

souid +b) = send . coss + sous-cosd
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Cono senix + 105X = 1 = costX = 1-sevid

= cost = UFrnix

coSa = VM=
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Do mesmo moto :

coss = rusenis

ωβ =√ 1 一第=√ 1 -号 = 亨
~ ~

Anem, obtemos :

son(x +B) = send . cogB + seuB . cos
_

二考一当管号号 +号

=> unk +B) = 1 El d+B = ausenh =E

⇒ α+β =플
Ou seja ;

ausen(fause
□

_


