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1. Seja T € L(R3,R?) definida por T(z,y, 2) = (2, +y). Determine a matriz de T em
relagao as bases 8 = {(1,1,1);(1,1,0,);(1,0,0)} de R? e can a base canénica do RZ.
2. Seja G € L(R3,R?) definido por G(x,y,2) = (22 + 2,7 — 4y — z). Ache a matriz da

transformagao [T]g quando as bases 3 e «y forem:

(a) as respectivas bases canonicas do R? e R2.
(b) B ={(1,1,1);(1,1,0); (—1,0,0)} e v a base canonica do R2.
(C) ﬁ = {(17 17 1)7 (17 17 0)7 (_17 07 0)} ey = {(_17 2)7 (17 1)}

3. Seja T : R? — R3 uma transformacéo linear cuja matriz com relacdo & base canénica
seja

(a) Determine T'(z,y, 2).
(b) Qual é a matriz do operador T com relacao a base 8 = {(—1,1,0),(1,—-1,1),(0,1,—1)}7
(c) O operador T ¢ invertivel? Justifique.

4. Sejam a = {(1,-1),(0,2)} e 8 = {(1,0,-1),(0,1,2),(1,2,0)} bases de R? e R3,

respectivamente, e

(a) Ache T.
(b) Se S(z,y) = (2y,x — y, ), ache [S]

(c) Ache uma base 7 tal que [T =

5. Se[R]:[_ll ;]e[S]:[; ? _11],acheRoS.

6. Sejam F e G os operadores lineares do R? dados por F(z,y) = (z,2 —y) e G(z,y) =
(z + y,2z). Determine as matrizes das transformagoes a seguir, em relacdo a base
canodnica:

(a) F+G (b) FoG (c) F? (d) (F+G)oF

7. Seja F' € L(P»(R),R) definida por F(p(t)) = f_ll p(t) dt. Determine a matriz de [F]g
em relagao as bases:
(a) B={Lt.t?} ey = {1}
(b) B= {1,146, —1+1} e ={-2}.



10.

11.

Determine a representacio matricial de cada um dos seguintes operadores do R? em
relagao as bases indicadas:

(a) F(z,y) = (2z,3y — x) e base candnica.

(b) F(z,y) = (3z — 4y, z + 5y) e base 8 = {(1,2), (2,3)}.
(Sel. Mestrado UFSM/2015/2) Seja P> o espago vetorial dos polindémios de grau
menor ou igual a dois.

(a) Verifique que B = {1 +t,—1+t,t2} é uma base de P;.

(b) Verifique que T : P» — P» definido por T'(f(t)) = dfd—@ — f(t) é um operador
linear.

(c) Encontre a matriz que representa 7' com relagao a base 3.

(Sel. Mestrado UFRGS/2008/1) Seja P, o espago vetorial dos polinémios de grau
menor ou igual a n:

P, = {f(t) = ap + a1t + agt> + ... + ant™, t € R, a; € R}.

(a) Obtenha uma base e a dimensao de Pj.
(b) Mostre que P3 é um subespago vetorial de Pj.

(c) Considere o operador linear D : Py — P4 definido como D f(x) = %(:p). Obte-
nha a matriz da transformagao linear D numa base conveniente de Pj.

(d) O operador D do item (c) é injetivo? E sobrejetivo?
(Sel. Mestrado UFRGS/2008/2) Seja 8 = {sent,sen 2t, sen 3t} uma base do espago

vetorial V' = {a; sent + az sen 2t + azsen 3t : a; € R}. Dado um numero real ¢, seja
T :V — V o operador definido por

2
7(s(1)) = LIV

+cf(t).

(a) Mostre que T' é um operador linear.
(b) Obtenha a matriz que representa o operador 7' na base 3.

(¢) Que valor ¢ deve ter para que T nao seja bijetora?



