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Na aulatrovada (aula 11) vimos alguns
tama sobre loses

.
A última trasma Lizia :

ㅓ

↑ EOREMA: Seja V espaço retorial geraso por um
_

mindo finito de vitore
, ...,n .

Entãe,

qualquer conjunto com mais do que n

vetoes seral I .D.

Ima importante consequência Lessa
. Acrema

é o seguinte corolário :

-rolário : Qualque losa de um espaço

retorial V possui a mesmo quantidade
Le vetores

Amonstraç : Sejam B = 3 : ,2, ... inde

B = ) ii ,
i, ..., i] Luos lover Le um mesmo

espaço retorial V .

Vamos mostrar que m = k.



De foto ,
como (ii, ..., ins é - I . /pois

closedv] e B2 = Sii, ...,ih e love Le
V,

segue pelo teorema acima (sua neyaçã,
qu Mu. (*)

Do mesmo moto
,

como (ii, ..., wi] e

L . I . emV(pois cloc(V) &B = Stri
,..,
Fi

é lorde , regue que em. (**)

De (*) e(**) segue que m = K
;

0

qu pros θ corolário.
□

_

Assim, Lata um espaço retorial V se
'

Lestocarmos uma los Le V que possua m

vetores
, qualque outra lav Le V possuirá,

també in vetor .
µ

,

Esteresultado inspira o seguinte conceito :



Def- ! Chama-se Dimensãode um espaço
= _

wetorial √ a quantitate Le vetour Le

uma Le nor loser
.

Denotamos a Limensão Le um espaço

retorial V por Lim Y.

Exemplo? femor
que o conjunto

B =2i
, j, } é' uma lose para

OIR3
,

formada por 3 retoos ( . I.

Logo,
Lim IR3 = 3.

Em ger ,
Lim Im = m.

0) i1 = Pz = 3 a
0 tat

+ 9 ct: 90
,

9
,
9
と
ER 3

a espaço retorial os polinômios Legrau .

Ferguntamos : quel ovalor Le LimP ?



册 : 2imPr = 3
.

Fore, por exemplo, a conjunto

=3 2,3,ห
Vamos mortres que 3 é lose

Le Pa
,

mostrando que :

Sis & eL . I ,

θi) [3] = P
2 .

. a - d tb . ReC . n
?

= Otoutou
?

= 楽

⇐ a =0

{ b = 0 Logo,
,
3 i L. I.

ㆀ

(iit : [B] = Q
.

Obviements [R)CP2.

Resta motros que Pac[B].

Date f(x) =
a +bx + ci2 EP2 .

Enter :

hin ) = alibytC .u
'

E

: β}, hou
'
n er

uma comb linea Los vetores 1, ex?



Fortauto
,
sale (ii)

Entre
,

de foto
,

o corp B = 91
,

2
,

422, e

uma
lase Le Pa

, formada por 3 retores.
Logo, Lim Pz = 3.

Obs: Em geo ,

Lim Pn = n+1.

13) V=
S

a veja
IN = 3 CU, Y

,
Z) ER

3
: xt2 y = 0 e y - Z = OS

Afirmanos que / éum subespaço retorial
Le V . (ercicio).

Fergustamos : LimW =?

Note que, podemos (e Levemos) escrever :

W = { ( 4
,
Y
,
E) EIR

3
: U = -

2y e Z = Y } =

= 3 (-2Y
,
Y
,
y) : YEIRS =



= 3 y . ( - 2
,

1
,

1 ) : Y ε 112} = { C- 7
,

1
,

%)
》

or seja w e o subespaço gerado por um

único metos não nulo (que e -1).

Logo ,
-1

,
1
,
1) sere como uma los

pare W . Dino
, tem-reque him W = 1

.

o4) V= 115 e reja
) = { CUY ,E )ER 3

: みー 2 Y+ E = O そ、

Limik = ?

s(u
, it) ER)

:
µ = 24- Z }=

Λ

= 3 C 2 Y - t
,
Y
,
Z): Y , ZERY

= ア ( 24
,
1
,

0) +
( - 2

,
0

,
Z) : YZEIR 3

= ? 1 . 4 2
,

9
,

0) t Z -(- ^
,

0
'

1) : YEE 1RB
= [ ( ; 1, 0) ; (- +

1,,)
)

]



e como &(2,
1
,
0) ; 1-1, 0

, 103 e C
. I .

cervicio) ; serve como lose para M.

sutoe, LimMY = 2.

_

Es: Existem
espaços retoria com Limensõe

infinito. Neste coro
,

ereve-se Lim V= X .

Form
, toi espaços não não objector Le

estudo em um cursoLe Álgera linear, sendo

vistos
, geralmente, em cursos de Análise

Funcional. No entanto, algum exemplo simple
posta ser apresentado aqui.
Tente (29

,
b] o espaço vetorial

das

junções continues +: [a
,
b)-

,
Lo

cálculo, podemos representa funções
a partir Le vérier Le Taylor :

teu) = ana
"

=

90t 9 ,rtaz't …」



Logo,
o conjunto
B = 97

,
3
,

43
,

43,... )

noi ser uma Pare para <[9 ,
b]. Entãe,

Lim(([a,b]) = x
.

Forim, no curso Le Algeba linea,

litaremos com espaço vetoriais de Limensã

finita ; oureje , espaços V toir que
LimV <X.

_

TEOREMA (TEOR . DO COMPLETAMENTO) Qualque
coleção Le setores L . t

.
Le um espaço metrial

pode ser completadoLe modo a formar uma

lose
.

#monstr , Seja V um vetorial
,

com LimV= n.

Seja B = 1 is
,2, ..., > uma coleçõe de

retores L . I . em V.



Se = m então 3 já e una lose para V.

Suporta que n .
Entre

, segue que

[ii
,
i2
,

. - .,n] = V .

Entãe, existe pelo menor um vetor emV

que no se excume como comblinear Los

…vetores ii
, i2,..., Nc :

Vomor Lenato

este vetor por tike

Então
,

a cory : (ii ,
in

,... , Fi
ainda e L . I

., pois como ii , ---

,wié . I;

entãe
2

, Nit . -takNe=δ tαj =0
,

jE/1 , . .., 13.

Assim, adicionando .Fis ; termos

dnt- …tacrtti+ ニ 心

⑪
[K+ 1

= 0 (pois or outror

je p são

zerr )



Entoe, re Iii , , mie ,] =
V

,

entre o cory. (ii, ...,h será love Le v

/e
,
neste coro

,
1 +1 =2) .

Te now for,
então existe outrovetor2 EV que
não é comb-linear dos i

, ...,re
Então

,
o corj
& :

, ..., üst ,
wiz3 aindo

_ -

ficar -I. て -よ

Se Eni , " ictn] = d
,

entroe o

cony
are se lose

.

E
,

se

[ , ..., j) = V ,
enter ainda

existe outro vetor iss que não é come
lineo doe in, , ...,with

Repete-se esse processo um nimero

finito de vezer até obtermos um cor.
& i , is, ..., in 3 All que



[is,
, ..., ñs] = V

; formando,, ahim,
uma base para V

.

□

_

E近 : V = 13
; e o vetores to conjunto

=

β = { (^ ,
2
,0 )
; (

1
,

1
,) 3

são 1
. I
., poir

:

^ _

a - 近2 ,01+ 上' 1) = 10 , , 0)

a th = 0

{ %
2ath = 0 + /%

b吧
Asim

,
como o cary S él . I. e e

formado por 2 metros, e como Line 13 = 3
'

pelo teorema La completamento provato
acimo, podemos acrescentos um terceiro

vetor em de moto a forma uma lose

para 01123.



Yo eempla, tomemos
a retor

π= ( 1
,
0
,
0) .

Stor
,

a corj.

☆ = { ( 1: ?,o); ( ^; ) ;「 1 ,)ら、
se for L . F ; será los para 1123

, pois timP=

Verificantose el L . I :

^

at ,
2

,
0
)
tb . Cldd

\

t. , 0, 0 )= ( ;0, 0)

โ
a thtc = 0

⇒ za tb{
=℃⑩℃y za = 0

‰
ヘニ0

athec = o

。
" K回

Então 5 é I , e como LimIR=3
1

- e é formado por 3 vatores L-F ; segue



ge 5 eu lixe para o 1123.

obs; Com o conceitode Limensõe Le um
=

espaço retorial
,
revento que

Lim V = m
;

se s for um cary. ( . I . formado por m

vetores, o mesmo será uma los para V,
não precisando mostrar que [3] =

V.

ー

-oremada Dimensão : Jojam V e W Loie

anbespaços retoriais Le um espaço retorial

V. Entãe :

Lim ( +W) = Lim U + LimW) -
Lim (W)

r Veremos na aula seguinte.
(usaremos o tearema La completamento

para a Lemonstração).


