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Na aula passada estudamos retor L . I . s L.
D.

Também vimos o importants conceitodese

Le um espoço retorial V .
Recordando : um

conjunto S = Si
,
ii
, ...,ns de um expoco retorial

Y é'uma lose para
V 1e,

,
e vo'se :

(is & e' b . 1
.;

(ii) Soß) = V .

vejamos outros exemplos :
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2

e b = 3(t
,
- 2)
;
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,
333
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As else para 1R? . De foto
,
temor que :

(i) Be 1 . I .
:

ー
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a .
Co-

l) th .(-
7, 3 )=tf

一 _

a - 2 b = 0

⇐ {
-a t3 b = 0



Somanto ae Luar
eg,
obternor : Aby.

Arim ; a = -3b

a = - 3
.0

Logo ,
o conj B = ((1

,
-1)
; (-2,

313 el. I .

(ii) [(e ,

- 1) ; ( - 2
,3)] = IR

?

Gorno [S1
,
-1) ; (-2, 3)] C 112" sempre role,

loste motor que IR"c[(1,1); 1-2,
337·

Jeja (2,
4) EIR? Vomor motion que vaitem

a
,
6 EIR Avis que

_
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(y
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= a . ( 1 ,
^

) t b . (-2 , 3) .

×
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De foto, supondo a igualdade acima málida :

x a - 2 b = n

a = n t 2 b#
a = 2 t2 (exy )

=) a=3µ



Conclusõe :

(n
, y) = (3n +24) . (1

,

- 1)+(2 +y) . (- 2
,3) EB ;

on seje, (4, 7) E [(1
,

-1) ; 1- 2
, 37]

Loga
, sole (ii).

De Hi) e Sii) regue que B =( (1,1); 1 - 2
, 33

é uma lose para 1122.
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o & o espaço vetral Los polinômio

Le gou mino or igul a2

Verifique e a conjunto ? 2
,
1-x

,
22h3

é uma las para P2
.
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.22 , I-
n,u

'
tn} e '

L .
I
.: ㎡

u
+

與 ∴*t0, e
อะจ

^ =
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の 。 2 tβ . ( I - u) + 2 . ( n
㎡
_x) = 0
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ento :

2

I〆 ±β -Bu + 5ul_ 2 u = Otouton

2

巡 ) + (β
)

～“= O +outor
Λ

_ =

2x +B = 0
} -β

Oσ)+β⑳
づ 〆 = 0 ; β = 0 e γ = 0

, 0u

seja, o conjunto [2; 1-x ; xx) é L . I.

E 2 ;
l
-x ,

'tn ]= P 2
.

Como [2; 1-n-, x+h] Pe
, por definiçõ

Le subespaço gerado, esta mostrar que

P2c [2; 1 - x ; u2 + u].

Jejea.
+ 9

,.
n + a

,
n
-
E P2

Entãe, somos mostrar que tol setor está



no inbespaço gerado [2 ; 1-x-x].
De foto, impondo :

90 + a
,. x +9242 = 2

.
2 + B(1-u)+y(x)+u)

⇒ 90 +9
,
µ t9

z
4
”

= に〆北) + 1(- β+2 ) u +8
u

一揆籠籠“

巡
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24+B = 90

2 〆 = 90 - ( a _
-9、)
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Portanto, obtemos :



auta, n +92n=) 2 t (az-a
、) 、( e - u ) +

+ a2(x
2
+u)t [2

,
1 -n
,
n+u)

Fortanto, roleEO2.

Dos afirmações of e or segue que

32 ; 1-x ; x12743 n'uma
lase para2 .
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Min Ige V um espero etri gerato
por n retores Imi,, ., 3 não mis

Então permis extrair uma Intenso
'

igkeit

itmonstr:p V = [m,:, ..., ii].
:ocong.

3 rj,ni,. … in
'}jo for L .I.

;

entro tol conjunto já será uma lase para V.

Se for L . D
.,
então

, pela propçõe La



aula parata segue que pelo menos um

Los n retor tensa coleção será combinaçõe

linear for demois.

Tem perda de generalidade, asumo que

· seja combinaçã Linear Los Demais.

Entre
,
tanto ele quanto qualquer out

vetor Le V que o usaria para ser montado,

paderó ser montado mando or Lemais

vetores
.

Ou veja, a
cary: (is, . .., in

ainda gera
V

, ista e,

V = Lri
,
ni.,m. . }

Logo ,
re (i), .

.., 3 jo for 1 . I-,

então tel corj . Já é uma love para V.

Je for 1 .
D
.;
então, ainda

há um retor

que
é comb linear Los demais.

Tem perda de generalidade, assuma que

seja .
Finando-o La lista, ainda

tremos V = [vi, i2, ..., ñi -z] ,
on



seje ,

o cory. Sis,
,

... wiz3 ge V.
Se ele for L . I ; já é lav para Vi
caso contrário, repetimos o processo de

retiradaLe vetores que Leixariam ( . D.

Repetimos este processo um número

finito Le vezer atévector o

cory:

↑ is
,
is
, ...,S , M ,

vende Lot
,

e gerento V. Ou seja, uma lose para X
.
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延1V = 1R
起

.

《 ! ; …靂 い ( 4,
2) ; ( 3, ; 13 .

胚" o cory : (11 ,
-17 ; (4, 1 ; 13, 333 e
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,
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a = 3 -
4b二 } a = 3 -
4募

a = 3 - 号
a-

Logi
( 3

,
3) =

- 용 . ( 1
,
1 ) +음 ( 4

,
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Entre
,

o cory . (11, -1) ; 14, 133 aindo

gena 1122 e se 1 . I /Verifique ! )

200g01 ,
-1) ;

/P
,
132 e uma lose para IR

?
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TEi续洲浙管!" I.
gerado por um minero Ant Te vetores

E, , ... . Então
, qualquer conjunto com

mois Lo que
n retore ser 1 .

D.

#Emonstr .: Jeja V = [ñs,i2, . .

.,in]
Tela terrma anterior

, segue que

potemos etroir una las 3 is
,
2

,
...ich

fara V
,
onte K < M.

Jejo (is ,
is
,
...,s um conjunto

Le i retor Le V
,

com m >n.

Como (i, ...,3 e uma lose para
V,

entre qualquer neto Le V e apresentado como

uma combinaçõe linear tena lose .

Assim :
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Queamo motros que

Twi
,
iwi , … wm

}

e 「 liD
.

Atrim
,

metanto a gualdate :

2
」
. + 〆

2
i㎡ t… + amiWm = 8

,

com as igualdades em (*)
,
rem :

ap(aniit … +

k ^
k)+ 〆 2( *.;i + …

+90“)+

-- . + [m .(a+.. =
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,
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、 k
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9
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2 +
…+ 9micm) =⇒

Soma [F, F, ..., ] e lac
hv,

vygue trdi orenolaar ta egotdade



acimo são
zero (pois são ( - I or setres)

Amim .

9
11 .

4
,

+ 921 . 42 + v-- + 9m . (m = 0

9 124 + 92242 +... +9me dm = 0l :

acant 9 ikて t …
+9

mk
〆

m = 0 .

'

que
é um sistema lineo homogêneo,

com equações a m novioneir & ....,m.
oute m > m . G possi 1-olee

:

∅
1

não triviais (infinitas) - possuindo assim,
soluções nã nulas .

Or vejo, G ..., In

noterõe ser 70.
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