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Nesta fisciplina estudamos mineros voir e

suas propriedades
, funções , limites ,

continuidade,
trisabilidade e integrabilidade ,

Le funçõe de uma

widne rea.

~Juntos Numéricos :

Nosso objetivo é estudar a
cry

: 12 Lor mineros

voir .
Comitesmo conhecido or seguintes conjuntos :

= 4 1, 2
,
3
,
4
,

.. -- conj. Los mimeros naturais.

2 = ( ....,
- 3

,
- 2

,

- 1
,

0
,

7
,

2
,
3, ... - conjunto Los

mimeros interror . { provim Lo

alemos ZAHL .)

⑰ =[ :
PE

; qEN] é a conjunto Lor



mineror sacionais.

E e juntoQ nos nímeros racionais e

insuficiente nosentido Le que, por exemplo, ao

traça a Liaguald Le um quadrado de lado

1
,

termos :

Nossa universo em

questã e o conjunto Q

g 1

Tela Teorema Le Fitágoras,
L

a medida d da Liagonal,
una data par :

d2 = (232 + <13

d = 1 + 1

d2 = 2

vigenta : qual é o minha social
, wijo

que
Lado ser igual a 2 ?

Ou iga :
di

= 2 Esd = 12
.

Torim
,
E não é racional !



Como mostrar isso ?

For absenta
, reponha quea seja sacional.

entãoexistem P,E ,
tois

que
mdcp

, q) =
1
.

Cino para termos a fração indutival para or

veja ,
simplificada ao máximo)

,
e

2 = 9
Elevanto ao quadrado, obteor :

= (E )

=Eta
*

Logo
,

12 é par .

Então P épor

Logo ,
siste m EIN tel queem (*)

Assim :

2=



2 = d E

↓Img
Logo
, q é por .

Entãe, q e por
Disso

, segur

que El EIN Aol que Farol. (**)

Or seja,
concluímos que

= Ent

mida (0
,9,

2
,⑭e*)

um absento
, pois mdc(P

, 9) = 1
.

Ou reje ,

E não um mineroracional.

Este minera e chamadoLeracional.

Tonasalves esse tipo Le problema construire

o corj: # Los mímeros voir
, que é o



completamentoLo sacionais.

Na verdade
,

o conf. In Lor miners vais pode

se construido a partir Los números vocionais
I

usando a ideiaLe sequência (aproximação).

For exemplo :

E = 1 -

-
g
&(a -b) = ai - b)

-

==F



= 1 +

m
=

1+-

2 +1m
24-

2 +1

2+ ---

CREPRESENTAÇÃO EM FRAÇÃO CONTINUA PARA V)

Como exa apresentaçõe em fraçõe continua e

infinito, vegue que v nã é racional.

Cre forse finita revia vocional ;

Assim
,
usando aproximaçõesporruncAmto

> abandonado partes La soma)
,

somos alter unia

requência Le mineros sacionais 11 , 2,
---

, In

que, enverge para



-2 + ---

14

Ouseja : '

01 = 1

↑

· 1 = 1 + 1 = 3 =
1
,
5

&

· =

1= + E = E = 1,0

·=1+=** = E =

2+ E Esta Aproximação ParaE

= 1
,
416666 ...

Ainda E "GROSSEIRA"
, mas

PERCEREMOS QUE CONVERGE

· etc... para v]
Ou

seja,
à metila em que anorçamos

na lista infinita (11
,2 , " 3 , % ,

--
. ) ;

nomos nos aproximando cada vez mais para a



valor v
.,

i- e
.; temos que E é obtiha

a partirLe uma sequência de mímeros sacionais

De
seja, um minera vol

, que complete as

racionais é ,
obtiho a partir Le umasequência

infinitode mineror vocionais
,
através de um processo

Le limite.

Isto ajudar a definir o o R Los mineros

vair como segue :

↳f Chama-se corpo Lor mimeros vois o cary
:R

(conforme Lisentida acima, on

seja, como completa
mento Lo corf. . O Lor sacionais), munido Le uma

Lição : IRXIR-IR

(4
,
y) + n + 7 ;

e um produto .: IRXIR-IR

(2
,
4) 1 2 .7

tol que cumpe as seguintes propriedades :



pare quaisquer 4
,
1
,

z EIR
,
tem-se :

: (x + y) + E = x +y +z) Casociatividade)

1: x + y = Y +1 < constatividade)

E :

E0ER tol que
x + 0 = c (existência L

existe . neutro aditivo)
-

# : En EIR
,

7 Y EIR Al que n + Y = 0

↑ (i.e
;
toda elemento possui um

para todo
simétrico alitical

Neste caso
,

denotamos y por-a .

Doi :

n + (-u) = 0

# : n . 1 . z) = ( . 4) . z (associatividade)

#2 : n . % = Y . 2 Comutatividade)

As : 71EIR tel que n
. 1 = 4

,
UnEIR

(existência Lo neutro multiplicativa)



# FUEIRIOG
,
EYER Ao que n . 7 = 1

.

# todo elemento não nulo possui um

inversa multiplicativa, e a muma e

Lenotado per Y = I on 1 = 7)

n . Y = 4 .
+

= x
++ no = 1 -

~ -

-

# : 2 (y + z) = 4 . 4 + no z Distributividade)

Fotos essas propriedades tornam a org R Los

minera reais, um corpo.

# :Ir e ordenado
,

ou seja, Lado, 4
,

4 EIR
,

digemor que nCY e 7 m20 fol que n + m =Y

Novapoe dos miners vis tem-se a

não de intervalo
,

como segue :

Efi Definimos or intervalos :

·[a
, b) = 2 UER : a

.
< - b3
·mun



· [a
,
b) = (y + 12 = ax(b) ·munung

a ↳

·
(a

,
b) = (n =12 : axb4 ommun

·
19

, b) = \ne 1 : am >b) immunoa

· (a
,

+ x) = 4 +1 : >a) - interro ilimitado

à direita.

onnumu

a

· (-0
, b] = 24 R : 44b4-internolo ilimitada à

esquerda .

-

· (-*, +a) = 11
. -


