
109125- Aula 03

EBRA LINEAR I :

&TRIZES INVERSIVEIS :

Do estudo de funções, Lizemos que uma

função : A-B e inveivel se 7 g : B-A tolgue

(gof] (n) = 2 e(fogcy= ,

XnEA e VyEB
.
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gGolsas

Ou igo, excove-se :

(80 +) (4) = x = idu)
l

(foy)(y) = y = idy(x)



Nosso objetivo é traduzi esta ideia por
a universo Lar matrizes .

Neste caro, ar funçõe
não matrizes
, a composição será a produto

entre matrizes e a função identidade vera

substituida pela matriz identidade.

Or seja, Teremos aseguinte conceito :

. Dizemos que uma matriz quadrado A

é invesível se
,
a comente se

,
existir uma

motriz quadrado B tol que
A . B = In e B

.A = In
.

Neste caro, Lizemos que B é a insens CA,

e exeremos B = At

No que segue , nomos aparentar algumas proprie-
Lader La inversa.



Aposie : A inven de uma moting , se
existir
, es
única

A monstr: Sejam Be Luas invasor para

uma matriz inversivel A
Vamos motor que B = C.

De foto, como B e C não insensor Le A,

então :

⑰I e A . B =I
;

......

C
.
A =

IDino : -I
B = B

. I = B . (A .C) = (B .A) . C = I . C = (
- -

un

+ T↑↑

⑪stitvirtest⑫MULTIPLICATIVO
=st A



Aposição : Volem as seguintes propriedades

para a inversa : vendo A e B imeriveis,

entre :

o (At5" =A Citempotência La inversal

02) ( . A) " =
1 ! At

;
onde 1 + 111903

.

-----

o3 PB) = BA

AMONSTRAÇÃO:

or Note que :

A A = I e A .:= I.

Então
,

Até inversivel, e a no

inversa será A
., ou seja,

(A
+ ) = A .



02) Borto motor que: 1

· (k . A) . (15!A) = (i) ·(A) = 1 . I = I .
-

I

Dand
Y

· (r!A') · (k. A) = ( ) . (AA) = 1 . E = E .

Y

2 I

Fatanto, A é inversível, e a ma

inversa é Lata por
↳A

;
ou seja :

(P -A)" = 15! A
t

03) (A .B) = BIÄt :

De foto, basta motor que :

·!A) = A . (5 .5)
.

A (A . 1). A = A-I
- -

I

·).AB)=..B=



Fortanto, AB
é inversível, e a ma invenae

B !At
; ou seja ;

/A .BJ" = B At
#

Como obter invaso Le uma motig , se existin,
será apresentado a posteriore

, depois de avançar-

mor um pouco robe estudo de vistemas linead.

-

-AtrizesNa Forma Escalonada Reduzida Por LINHAS :

F:

Dizemos que uma matriz A está no

forma escalonada reduzida por linhos se:

si) o primeiro elemento não nulo Le uma

linho deve ser 1
,
e chama-se Pivô.

sis Em Luos linhos consecutivos não mular
,
o

pino La linha Le baixo fica mais à

direito La piso La linka de cima
, para



produzir um efeitoLe "exada".

(iii) Na coluna onte houver um piso , or

Semaie elementos Levem ver zerar .

En> se existiram linhas mula
,
clas ficarão

na lose La matriz-

pos: I
· a) (
- (ii)!

(1-n-i)0
Girl ok !
-

Logo, A está na forma escalonada reduzida
por linhas.

04
a = (02 0 Este natrig nã

esta no forma
enolonadaseLuzita



nor linhas

&folhom os itens

(ii) e (iii)

10 & [o
B = o 1-2 O => está na formaI

O 08 L& escalonada reduzidalo o 0 O por linkar.

= ( G => esta na forma
i exalanada reduzita

por linhos .

obs.: Uma matriz quadrado que : nã

poma linhas valor e que está na forma

escalonada retazida por lindas será obrigatoria-
mente a matriz identidade.

-



-STEMASLINEARES :

Def blarra-se uma equaçõe lineas nos

variáveis Me
,
42 ...., um toda equaçõe La forma

9 4 + 9242 +... +9mm = b
.; onde

%
,
92,
,
..., 9m

,

b E /R
.

Uma m-upla atenata (,, ..., [m)
hama-se uma solução sensa equaçã se

9. 4 + 9 .
4 +... + 9m . Em = b .

EX :: 2x + 34 - z = 6 é uma equação-

linea nos variáveis
,
Yez e a terma

artenata (1
,
1
,
-1) é uma solução Lesso

equaçõe , poir

2. (11 + 3 . (1) - 1 . (1) = 6
.



Defi Chama-se umESTEMA LINEAR um

conjunto Le equaçõe linear :

S
an9, + 9,24 + 9

,34z +--- + 91m4m = be
9
21 +9242 + 92343 +.. - +92m4m = bz(* 21

·
↑mn4 + anz42 + 9nz4z +---+anm"m = b

Neste cos
,

(*) e um vistema linea com

nequações a m incógnitor.

Chama-se uma soluçã Lo sistema (x)

toda m-upla atenada (4
,
4
, ...,

<m)

que verifique todas as n equações La sistema Lado.

Existem vários técnicas para verober sistemas

lineares. A mais "simples" consiste em in Isolanto

noviáveis Los equações de motor a obter uma

única equação com apenas uma viável e,



depois, retornando nos substituições, encontrando o

valer Las Lemais nováneir.

Na próxima aula formos inso

-


