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2. Mostre que a sequéncia f,(z) = — converge uniformemente para f = 0 em |z| <R,
n,

VR > 0, mas que nao converge uniformemente em todo o plano complexo.
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6. Prove que a série E — ¢ uniformemente convergente no disco fechado [2] < 1 e
n
n=1

divergente fora desse disco.
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10. A fungdo zeta de Riemann é definida por® ((z) = Z —  (ramo principal de n*)
nZ

n=1

(a) Seja 0 > 1 um numero real positivo. Mostre que a série converge uniformemente
em todo semiplano Hs = {z : Re(z) > § > 1}.
(b) Conclua que ¢(z) é holomorfa no semi-plano H = {z : Re(z) > 1}.

(c¢) O que é {'(2)?
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11. Prove que se a série E |gn(2)| é uniformemente convergente em um conjunto 2 e se

n=1

o0
|fn(2)] < |gn(2)], V2 € Q e para todo n suficientemente grande, entao a série g fa(2)
n=1
é uniformemente convergente em 2.
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13. Seja (a,) € C uma sequéncia complexa tal que |a,| < T onde M > 0;n =

(o.¢]

0,1,2,3,...: R > 0. Prove que a série a,z" é convergente e determine o seu raio
) ) ) | ) n

n=0
de convergencia.
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