
cálculo Slogiza-aula os
-

FUNÇÃO DE LIPSCHITZ :
-

As Dizemos que uma função f: [a,b)
+ Ir e

Le LIPSCHITz e
,
Em>0 tol que

If(x) - f(x) 1 < M. 1-4) , n, 4 Grab]

A constante M >0 chama-se uma constante De

LIPSCHITZ

Ex-1 +: IR-11R
,

+sus = sense é Le Lipslitz.
De foto; Lador 1

,
TEIR

,
com <.

Entãe :

Ifin-f(y)) = Isena-sensF /2 . sonh .cos
-

N ⑫enqsent.st

= 2
.(.



Com Isenal 1)
,
então :

↳
Iti)-fly)) -> 2

./ser
~

= I f(x)- +(B))(1 . (x-4)

Entro , fix= sent é
de Lipchity . (m =1)
-

f : 50, +a) + M ; finl = Va
.

In

F: f não
e Le Lipschitz.

For absento, suponha que freja de Lipschitz.

-Isend114): isso pode sen provado monta o +V-M.

fil = senu. cont . em To
, x] e

Levinonelem (0
,
x).

Entre
,

7 ce(0
, x) tel que

f(x)-t(0) = +(c) . (d-0) , i.e,

send-seno = cosc .)x)
=o

= send = cos).

Isend1 = 1 cosc . S = 1 s1-514)
=
- -



Então em particular , tome x = o e 1 = t ; VEN.

Disso
,
se f for Le Gripselity, entre,

7 M30 tol que

If(al-f(y)) < M .

12 - 4).

No caso :

150 -Fl> M .
10 -A)

M.

= EM ,
EMEN

=>M ,
Amei

= M ,
Fren

=
In M

,

AMEI

= m M2
,E ;

ou seja o conjunto IN Lor mineros naturais



fica limitado superiormente ! Abserto !

Fortanto, I noe é Le Lipility.

-

Se assumismos Leinovel, entre, e

ela também for Le Lipschitz , ela Lá um
auto controle solve an Levinadas Cinclinações,

pois :

(forl-f(g)1 < M
.

(a- y/

=

=

=/limy)
f(x)
->por isso Y=send e Le LipsChitz

# mas 7 =re wine



trop : Se f : [a,b]+ IR for de Lipclity , entre

f é continua.

LEMONSTRi Seja F : ta, b7+R Le Lisclity
.

Entre
,
7 MJO tel que

Itsm)- + (y)) < M. 12-41
,
Fr, [9, b].

Dado No Eta ,b] . Vamos mostras que fe
-

cont . em No Dadosso
,
tome20por
-

S = E Ente : Vinteb]tolque 12-4018
;

-

&

-

temos :
-

If (n) - +d) <M . (e-rol) M. S = M.- ~

Ou seja, em "nu", temos a def. Le

continuidade. Logo, + e continua em so.

Tela arbitrariedade La enolla Le no
, segue que f

é continua .
17

-



Vamos mas o esto La aula para voluçã de

revicio

L1:
-
-

A

·
"Espalhar" cada uma des en Sof Para cada f()

=- +(2) + Sit-
+() +.. + St - +(m)

= D().
"

+ - +(b) +(Sj + - + (=)) + - .. + (St -+)



-+-)+...
↓"

... + (jt - + (z))))⑭(a)+ (b)
H

-
> t . 1 (t -St) + Est-sel+

--- + 247 - S+=)

= - St - f(a)) + t))( - +(z))) +-

-. + h)(j( + - +(=3))
⑭Sit



*f(x) - +(t)) + ↑(j+ -f(z)) +
.

...-tel ;
-

ecomo f é Le Lipsclitz , entã

1f(n) - f(E) -> k(x-E) .
Dis,

alterna :

Ist-)

-

-
Note que, Vic [1 , 2, ..., ~3 ; tema :



Inx-i) = (m-i ,mox
i - mx

,1
Inte In

Simn-il = ((ma -1 +(ci - mu) =
In
f

&

-=
- In

= 2(1- tur)

= ~ - Ex-ifti) -w(
Fr



= z - 1-
+ 1( - h) - =(1 - tu)

= In + i-i-

=- E - Zi +i
c -.. )

?

muito longo



=

-

Inst
Dois

ADITIVOS
,
VAMOS

P Tomar uma partiS
COM 2 SUBINTERVALOS.

Condi o mais simples e o

DESCRITO ACIMAL ↑

e(t ; p) <Jhd < S(tip) ;
⑧

no caso
,
tensei

t-to
titt

in
S(tip) = M

..
(1-0) + Mz . (2- 1)

+
e-
+
,

Como fal= <P+2)
*
= fin = 1 (n

P
+25Pr

fin=e0
, 23

Logo, é cerente. Entã :

Me = +(1) ; Mz = +(2)



T
M
,
= +(1) =+ =

53
;

Mz = +(2)= =8 =v.2 = 35

Logo ; s(tip) = M
..
1 + My.

= - + 38

Do me sua modo ;

my =
f(0) e my= f(t) ;

i . e .

m = fo) =
V =v

; e

m2 =
+(1) = 5 ( calculado acima)

Auto tatt
Assim :

e(f,p) = m .

5 +myn =
= 2 + 13



concluinto :

estip) <FrathdaS(tip)

++5 in S> E se

-


