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Lista 03 de Exercicios - O conjunto dos Niumeros Inteiros

. Sejam a,b € Z. Mostre que

(a) (-1)-a=-a.

(b) Se a? = 0, entdo a = 0.

(c) Se a? = a, entdao a=0 oua = 1.

. Sejam a e b inteiros tais que a < b. Prove que —a > -b.
. Sejam a, b, c € Z. Prove que:

(a) Se ¢>0 e ac < be, entao a < b.
(b) Se ¢< 0 e ac < bc, entao a > b.
(c) Seab>0,entao a>0eb>0oua<0eb<O.
. Dado um nimero inteiro a, definimos o valor absoluto de a ou o mddulo de a, por
la| = max{-a,a}.

Isto posto, prove que

(a) |- al = la|. (d) |a+b| < al + [b].

(b) [ad| = |al - [b]- (e) la—b| > al - [b].

(c)-la| < a<]al.
. Prove que se um conjunto de niimeros inteiros tem um elemento minimo, entao este
¢é unico.
. Sejam a,b € Z. Prove por inducao sobre n que

a" =" =(a-b)(a" P +a" b+ a" B+ L+ ab" T+ 0",

para todo n > 1.
. Seja a €Z, com a # 0. Prove por indugao que
(i) (=a)™ = a™, para todo n > 0, par.
(ii) (-a)™ = —a™, para todo n > 1, fmpar.
. Prove que n® <nl, ¥n > 6.
. Mostre que 2" <n!, YVneN, n > 3.

. Mostre que 2" < n! <n"™, para n > 4.

. Prove, usando inducao, que a soma .S,, dos angulos internos de um poligono convexo
de n lados é dada pela féormula

Sp=(n-2)-180°, n>3.

. Usando o Principio da Indugao Matematica, prove que o niimero de diagonais de um
poligono convexo de n lados é dado pela férmula
n(n-3)

dy, =
2



