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Instrugdo. Das seis questdes abaixo, escolha 5 para resolver. A nota N serd dada por N = "umemzdg;zzr_t(isxm'o

Marque no quadrado [J a questdao que nao sera feita.

O Questao 01. [Peso 2] Seja R™ o conjunto dos ntimeros reais positivos. Mostre que a aplicagao
d(z,y) =

00 Questao 02. Seja f: Q C R? - R a fungao dada por f(z,y) = /= + vy + In(1 — zy).

(a) [Peso 1] Obtenha o dominio 2 e faga um esbogo da regido do dominio.

1 1
- — ’ define uma métrica em RT. Em seguida, desenhe a bola Bl(%) CR*.
r oy

(b) [Peso 0,5] O dominio © é um conjunto aberto, fechado, ou nem aberto e nem fechado do R?? Justifique.
Conclua se Q é um compacto do R2, justificando.

(¢) [Peso 1] A origem (0, 0) é um ponto interior de Q? E um ponto aderente a Q7 Justifique suas respostas.

(d) [Peso 0,5] Calcule %

O Questdo 03. [Peso 2] Seja a funcdo vetorial f : R — R? dada por f(t) = (2sent, 2t, 2cost). Obtenha
um vetor tangente unitério ao gréfico de f no ponto P(2,7,0). Obtenha também a equagdo da reta
tangente ao grafico de f no mesmo ponto P dado.

00 Questao 04. Seja f: Q C R? - R a funcao dada por f(z,y) = /4 — 22 — 4y2.
(a) [Peso 1] Determine o dominio Q de f. Esboce o grifico da regido do dominio.
(b) [Peso 1] Esboce o grifico de f no R3.

(¢) [Peso 2] Encontre a equacdo da curva v := §(t) obtida pelo intercepto do grafico de f com o plano
y= % Em seguida, obtenha o vetor tangente & v no ponto P(1, %, V2).
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(d) [Peso 1] Calcule

B e (o) #(0,0)
0 Questao 05. [Peso 1] Verifique se a fungdo f : R> — R dada por f(x,y) = { 22 + y2’ wY ’
0, se (z,y)=(0,0)

¢é continua na origem.
0 Questdo 06. Defina F : Q ¢ R2 — R2 por F(z,y) = <ln(xy — %), /9 — a2 — yQ,).

(a) [Peso 2] Construa o esbogo gréafico do dominio €2 de F. O ponto A(3,0) é um ponto interior de 7
Justifique. Esse mesmo ponto pertence ao fecho de Q2?7 Justifique. Decida se 2 é um compacto do
R2.

(b) [Peso 1] Dada uma funcao vetorial F:X CcR™ 5 R™,

—

F(xy,x9, oy @m) = (F1(T1, ooy Tm) s ooy Fon (X1, ooy Tn)),

F F Eon =
_O9Fh | O 4 a— Isto posto, calcule divF da

definimos o divergente de F por div(F) = . + T + .. 3
T i) L

funcao dada no exercicio.



