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Instrugao. Das seis questdes abaixo, escolha 5 para resolver. A nota N serd dada por N = "umemzdg;zzr_t(isxm'o

Marque no quadrado [J a questdao que nao sera feita.

O Questao 01. [Peso 2] Seja R™ o conjunto dos ntimeros reais positivos. Mostre que a aplicagao
d(z,y) =

0 Questao 02. Seja f: Q C R? - R a fungao dada por f(z,y) = /= + vy + In(1 — zy).

(a) [Peso 1] Obtenha o dominio € e faga um esbogo da regido do dominio.

1 1
- — ’ define uma métrica em RT. Em seguida, desenhe a bola Bl(%) CR*.
r oy

(b) [Peso 0,5] O dominio © é um conjunto aberto, fechado, ou nem aberto e nem fechado do R?? Justifique.
Conclua se Q é um compacto do R2, justificando.

(¢) [Peso 1] A origem (0, 0) é um ponto interior de Q7? E um ponto aderente a Q7 Justifique suas respostas.

(d) [Peso 0,5] Calcule %

O Questdo 03. [Peso 2] Seja a funcdo vetorial f : R — R? dada por f(t) = (2sent, 2t, 2cost). Obtenha
um vetor tangente unitério ao gréfico de f no ponto P(2,7,0). Obtenha também a equagio da reta
tangente ao grafico de f no mesmo ponto P dado.

00 Questao 04. Seja f: Q C R? - R a funcao dada por f(z,y) = /4 — x2 — 4y2.
(a) [Peso 1] Determine o dominio Q de f. Esboce o grifico da regido do dominio.
(b) [Peso 1] Esboce o grifico de f no R3.

(¢) [Peso 2] Encontre a equacdo da curva v := §(t) obtida pelo intercepto do grifico de f com o plano
y= % Em seguida, obtenha o vetor tangente & v no ponto P(1, %, V2).

0% f

Oydx’

(d) [Peso 1] Calcule

B e (o) #(0,0)
0 Questao 05. [Peso 1] Verifique se a fungdo f : R> — R dada por f(x,y) = < 22 + y2’ wY ’
0, se (z,y)=(0,0)

¢é continua na origem.
O Questdo 06. Defina F : Q ¢ R2 — R2 por F(x,y) = <ln(xy — %), /9 — 22 — yQ,).

(a) [Peso 2] Construa o esbogo gréafico do dominio €2 de F. O ponto A(3,0) é um ponto interior de 7
Justifique. Esse mesmo ponto pertence ao fecho de 2?7 Justifique. Decida se 2 é um compacto do
R2.

(b) [Peso 1] Dada uma funcao vetorial F:X CcR™ 5 R™,

—

F(x1,x9, oy @m) = (F1(T1, ey Tm) s ooy Fon (X1, ooy T)),

F F Eon =
_O9Fh | OB 4 a— Isto posto, calcule divF da

definimos o divergente de F por div(F) = . + T + .. 3
I T2 L

funcao dada no exercicio.



S I Y 72
o  d)c| L 7\ , o 2
Dol ¥ 7, TelR’ , el

0 danz Vyylr0

NESI QUALDADE ~TriAw(ulal
Po md wle

Lop, role o chigualilode oinuplor

Eo«r»'*‘\&/ @UIJ) 2 ey e,



o) (}‘(q‘-ﬂ: J x4y +,0/\A(4»)(\/> .
@) v ok sartimdia ;

(&
)
o (—2950 = Ay« | 7 7 T=2

2 =dP) - R e Vy-x g avelh

qm"Fi’a Do »MINI'D:




(b) < o~ = dtnts 2 romn ‘_QJ,@J@ OL,,Q’l/
P pate e fadaon pakows & S (ol
7:-')() 2 ML OL‘!\ M‘t‘l‘/\l_ ( MA"X‘/:’,)

S dondem i o' cpndady fber max 2
'Q*“""""M e  ton oo M&_A&\

© Mokl qut (90) €L , o w4

xeAdN & R, g, N0 a Il @S(o(a)

we fica 4‘da‘w4«t; casdeda pon




F X
/'!_ ._‘/
dE o APl
A 4 05
/
oF = ‘ -
=) 0’1,, 2_\]'2&7 (~xy

°9)  Fh= (1ot 2t zed)

P(Z b) & 2semt =2
T
% 1 =T & l';ii

ZCD}l—_: (@)

0, :‘_—“[,() 4 (Zoos\’/ Z/ ~ZS<M+>

(9-d'0’\ km};‘«hw& r(\-(ﬂ;’>;ou/uo},n.'

R0 = ok ()t 2 ~1g -2
o ke *on-yaik& mpwishaloun swn 0 g2l

W~ » A (02 ~2 ) 5
wwy - 2! ) = (’d‘z’T?—

L2




VIR N Aw}uﬁhwn.‘amix famando 2

04)

Pl o) o athy ohmhn H=(o 7-2):

2(:')1{,.\-0(’

Cn)? Y~ Yf +,-Ll__ ) 4"?‘/
& = %r —Z‘l:’
A =2
@) -
Yo T 24
T - —2&

o) < { & -2 _ay®

(A) 2 ../D(/\') = 7
aatk . ole vankemea - 4»—’)(?/471 2 0

e x'441'<q = -i-‘;—el? s 1.

=
DE) = { (el - 4-xi-4y"20)

\ MR
p L

cR==




() ek 2z (2-X—4F ap guabuh:

L229)

s g--ar o 2taaql Rt e 2N R
(27D'>4— 'L 494

(270 /‘
“ealoTA wmk/h ola
TAACOS [ s
Maro Xy % *-‘g =L ("Q"'\‘M'\ (1"9(9 %'Z'D)
Pawox, X o ,z} —\
4, lfa“u\v&> .
Plewo y2: L *iL_,L ( uyad) @ f
I'S
2
\ 7
\ Ve
Z - 7 ] -*‘
l:W\Q'): [0’ j I — 7 R .

(




2= 4 4" 4’\ - 4_¢2q - {347

Am‘m/ ’&'w ]

@ 73”:)*: (114)/1(4)/1((’\

=1 ?’9 (’L/ 2/ 3'*Z>
 devinade  nend ~_
,a(p (L, 4 (3—+"‘).z(.,z+)>

(¢ 1,0, e
Fw=(1,9, =

0 ~dm Ww f’/w\&{ 3”:%./ amelt
AW = P=( 4,519 o mip gueks

to L -
[t \J@
2

B
N[ L2 = \ﬁ,<——) 3—l—-26=1"£=14

———

i w ]

— A

\ L 0 = - (1, 9, ——

g=(+ 9, ’ﬁ’ﬁ \_/,Q
YETOR aAraEVIE RO
am Frrw be §
éMPo-



1 L
= — (4-——77'——477'3 2
& .2 ( i (4—12-4—72>’¢
dyat 1

L - 4 f 1
9-19'1 \I(T’l"-—4‘/z')3

5ty
[,]4 T
) &’7,7)»;_ { a’--rfz / ?,7):'6(0/3)
° ) (7, ") =fo 0)

& 'P lr M oo Nw

—

Da foks , marbuendn Gt S foyy) - dosy-o,

(¥, 9)— o)

Dade €9, pratinond adssr §70 4l g, ¥xc lﬁz:
0<xl'xhy7' <35 = \-}/7,\;3-0) <@ .



Awalianls | £y 9 -0 -

(”Iy)rio/a)
} of - mr &uqu
ob) Fod < (latey 4%y T9- %) B:ilc R RS

ngﬁeA J.g eridEmea -
0 11,\/170
1>0 o x-Y>0
Y 2-1)>0 & T
Y¢co e 2-YH
Y50 2 Y<LXx
& oY

¥<0 2 Yp7



0 ﬂ»lz“lz—%a = 72“'7

DIDES ((l{*])éﬂ&: zz‘t‘/ZSﬁ 2 ( DT < oA j(i);\/;ty‘

ﬂ{«q 20 oo J.o-w«‘m"i'-
L R 7

2~ 1¢9

7
2
o¢c 1&n




) ;'.p‘*& A 0) ma o M‘O i o S, ’.,9(7\ V’S)O) Yo 1

At Bb“»,a? FIL - fod uwn paks ol Joandoirn o SL.

Tawn  pe . € powdim, AeX, g
Jewt  Fawmon
Ao , c'.hwqﬂ-k,a\mq. (1) €2 dada 4
= (3400, gu kel g

1, et dm , 2

'G‘IW\ Moo ';(3,0> =A.

M~ o

S o, QU wioe 2 compadn oo RE pout mis o fodial.

77— = V9-x-y¢
P v
oLQ'/r‘ "1; = / T !




