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Questão 01. [1,0 pt] Seja X =
Qm

i=1Q \ [0, 1] ⇢ Rm o conjunto de todas as m-uplas ordenadas
com coordenadas racionais no interior do bloco m-dimensional do Rm. Este conjunto é mensurável
segundo Jordan? Justifique.

Questão 02. Seja f : R2 ! R a função dada por f(x, y) = x2+xy e considere o bloco bidimensional
A = [0, 2]⇥ [1, 4].

(a) [0,5 pt] Sem calcular esta integral, encontre um intervalo fechado que contenha o valor da
integral dupla de f .

(b) [1,5 pt] Use a definição de integral dupla como limite de somas de Riemann para calcular
R
A f .

(c) [0,5 pt] Calcule
R
A f via integração iterada.

(d) [0,5 pt] Determine o valor médio de f em A.

Questão 03. [1,0 pt] Calcule

ZZ
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x
dA, onde ⌦ é a região dada por

⌦ = {(x, y) 2 R2 : 1  x2 + y2  4, 0  y  x}.

Questão 04. [1,0 pt cada] Calcule as integrais abaixo:
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Questão 05. [2,0 pt] Calcule ZZ

⌦

1

x� y
cos(2x+ 3y)dxdy,

onde ⌦ é a região do plano xy definida pelo quadrilátero ABCD de vértices A(35 ,�
2
5), B(65 ,�

4
5),

C(95 ,�
1
5) e D(65 ,

1
5).

Questão 06. [1,5 pt] Use integrais triplas para calcular o volume do sólido limitado pelo cilindro
x2 + y2 = 25, pelo plano x+ y + z = 8 e pelo plano xy.
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