Fundagao Universidade Federal de Pelotas
Curso de Licenciatura em Matematica
Disciplina de Calculo IV - Prof. Dr. Mauricio Zahn
Lista 02 de Exercicios - Integrais duplas

1. Calcule cada integral dupla a seguir:

(a) //A sen (z + y)dxdy , onde A = [0, 5] x [0, T].

2
(b)// 13_351 sdrdy, onde A= {(z,y) eR* : 0<z<2e —3<y<3}
A €T

(c) // xsenxy drdy, onde A é o retangulo 0 < x <7, 0 <y < 1. (Resp. )
A

2. Calcule as integrais iteradas:

(a) /0 1 /O Yot mdide () /0 1 / Tyl (© /1 i /y " eydady
(d) /_ 11 /x :_962 2 ldydr (e / i /0 g sengd:cdy

3. Em cada item a seguir, esboce o dominio €2 e calcule a integral indicada.

(a) Q={(z,y) ER? >0,y > 0,2 +y < 1} e f(z,y) = z%y.
(b) © é o quadrado de vértices em (1,0), (—1,0), (0,1) e (0,—1) e f(z,y) = zeY.
() Q={(z,y) eR?: 0<y<sinz, 0<z < F}e flz,y) =v.
(

2 0 eixo horizontal e a reta x = 1 e

d) ©Q é o dominio delimitado pela pardbola y = =
[z, y) = wev.

(e) Q é o semicirculo 22 + 42 <1,z >0e f(x,y) =y.

4. Calcule cada integral dupla abaixo.

2
(2) // 3i2dA70ndeQ={(w7y)eR2: 1<2<2,0<y <20}
T
Q

(b) //(m +y)dA, onde € é limitada por y = \/z e y = 2.
Q

© [ [t onde = (wy e R 12y <2y <o<y)
<

Y

xysinz ) 5 .
(d)/Q 1+4y2dA’ onde €2 é o retA¢ngulo 0 <z < 7, 0<y < 1.

5. Calcule o volume do sélido abaixo do plano x + 2y — z = 0 e acima da regiao limitada por

y=zey=at

6. Calcule o volume do sélido abaixo da superficie z = xy e acima do triangulo de vértices em
A(1,1), B(4,1) e C(1,2).

7. Calcule o volume do sélido limitado pelo cilindro 2 + y? = 1 e pelos planos y = z, = 0,
z = 0 no primeiro octante.



8. Use coordenadas polares para calcular cada integral a seguir.

dxd
// 27y2dxdy (b) /[ % /[ (z +y2)2dxdy
2+y2<r #24y2<1 V L+2%+y #24y2<r2

9. Calcule / / (x + y)dzdy, onde Q) é a regido que estd a esquerda do eixo y e entre as circun-
feréncias 32 +y2=1lea?+y? =4
10. Calcule / / cos(z? 4 y?)dzdy, onde Q é a regido acima do eixo z e dentro da circunferéncia
22+ 92 :QQ.
11. Calcule / / arctan %dA, onde ) é a regiao do primeiro quadrante compreendida entre dois
circulos ac% +y? =4de a4y =2z

12. Calcule as seguintes integrais, efetuando uma mudanca de coordenadas convenienete em cada
€aso.

// z+y)’ da;dy, onde 2 é a regiao limitada pelasretasy—x =3, y—x =1, y+x =3
e Y+ ax= 4

b) //(x — y)?sin(zy + y)dady, onde Q é o paralelogramo de vértices em (,0), (27, ),
(m,27) ¢ (0, 7).

) / % In(x + y), sendo  a regido limitada pelasretas x +y =1,z +y =2,z =y e
7 =0,

13. Calcule // cos( y dxdy, onde ) é o trapézio formadopor 1 <ax+y <2, z>0ey > 0.
sin(x

14. Calcule //cos ( ), onde Q) é a regiao trapezoidal com vértices em A(1,0), B(2,0),
C(0,2) e D 0,1).

15. Calcule a integral //(x + 9)%sin?(x — y)dzdy, onde Q = {(z,y) € R?: |z| + |y| < 7}.

Q



