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Na final de andepente, ende

prop., I:A CIRMIR limitateno bloco Ae
-

-

intergiene em A se, examente es

Fas0,7P-partiçonLe Atel que
*P) - 1Cf;) <q.) (p)
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iRUSTRAS NO CASO

f: ACIR- IR..
obs:frente-se de que
=

I éintegral
num bloco Acee

-

It = St-A
ONSRPOSIAS:

=5) Importa que 8: ACIRM- RR el

integranel no bloco ACIM. Assim,
Letorso, IV, te partiçonhe bloco A fein fig



S[fie) - 1Cf;Pz) <E.

Tome P=P1 +P2 um refinamento para Prepare
PC, ie; PCP e P2CP. Assim,for uma

moporicoda aula porreta,

3C+;P2) -1 Cf;P) SESOMA INFERIOR NES

Diminri]
↓x1)

-2(1==1,Pe
e

SfP)(Pe)?ASOMA
SUERIOR NEr

AUMENTA]
Com isso:

S(f;) - (f;) -> SCf;Pq)-1f;P2) E
-

=>S(1,P) - ef;P) <9.

CE):reciprocaments, suponha qu, V930, IP patiços
↳ACIRN tolque SCPL-eCf;) <2.
Vamos mostrar que IP, P2 partiçõesde A taisque

sit;Pr) - 1(f;Pz) <E.

De fato, laste toma P=0 =02.
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micklo:

02 f: (0,13 x20,2]- 112, tx,1) =2x +1.

eafimenter"t= (fre,ee

lige P =P, XPuma
paticoregular 20 blocowi [0,17x (0,2], que Leves
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Pr z em n
subentendas

-
↳o mesmo comprimento ems
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- e e mesmo compreiem P

Ax== E Leterminand nx =n14 =2 = subbloc B 714 Em
1x

*BEP. V==a
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Vamos obter S(f;P).

S(fiP) =Ep*sYB).=*;
e 2
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My =ep( f(x,y) =(n,4)EB3
e

Como f(x,7)=2xxY, e Onte

resente, foil ↓
estásomaseriamaio

quanto maior foremsey.
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+Esttm=
Ex+

2.(14) +2.(+) =2(z +1) +2.(2 +1)

=4-(1 +2)

S(f;P) =d.(1 +2)
to refinar P, tremo n-x, i-e;

.

. Jf-S;P), onte
A

If =lims[f;P) =m (1)eA m-

-

Do mesmo modo se mostra que

It =4

Logo, é integranel, e If =P, ie,

Sf1x,y).dedy=



02f: 20,13 x20,17 +12/
--

P***f(x,Y) = i 1, re 4,4 EP.

o re x )Rony &R2.

uma
veniente do funcio de Diricket.

SejeP =P, XP2

natiçarregular, conIl en =2 =
14 =

t=t.
Satin, FBEP; Vol (B) =In= Iz

Mas;Mp=mp4 f(x,:4,4 GAG =1. 3 FBGP,fala
Mp =inf.( f(x,4):4,9 GA3

=0 Lenikate
Le Q eLet

Assim: em 12.

SS;P) =Ep.7 =

-2
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=>SIf;P) =1, AP partição, for fora
La Lauritade de

=>It =1.
eLeem.



Mas:1Cf;P) =E-vol(B)-

=Epoz
=0

-

=>eS;P) =0, AP partição e A.
↳terito inLeitote
Le R e t IemIR)

Santanto, 1pt =0

argo, += 0F1Jt
ine;f nos eintegranel.

SejaX CRN no conjinto qualquer. Seja
f: x -12 uma função limitada em X

Definimos a Astr Sof no cang.Xfou

wy =w(f;x) =M, -my, ie;
a Liference entre ompremo e o infind befemy.
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sito:Sejaf:ACRM-IR uma funçon limitada
no bloco ACIM. Então, f éintegranel unA
es, e

comente se, NECO, IP-pation SeA,
tal que

5 wp.
Vol(B) <.

B EP

morsta: Pasta obsessor que

Wp =My -MB, XBEP., eLino;

+é integranel s X250, 7P particosde Afalare

s(f,p) - e(f;P) <S,
on ig,

umB)
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se;
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