9. Suponha que f e g possuem limites em R quando = — 400 e que f(z) < g(z), Vz € (a, +o0).

Prove que lim f(z) < lim g(z).
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2. Usando o segundo limite notavel, prove o importante limite abaixo, onde a > 0, a # 1:
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7. (Sel. Mestr. UFRGS 2011/2)

(a) Uma funcao f : I — R definida em um intervalo I da reta diz-se Lipschitz se existe uma
constante K > 0 tal que

r,y €l =|f(z)— f(y)| < K|z —y|.

Prove que se f é Lipschitz, entao f é continua.

(b) Prove que se duas funcoes f e g sao Lipschitz e definidas em um mesmo intervalo I,
entao f + g é Lipschitz.

(c) Prove que uma funcao Lipschitz f : I — R definida em um intervalo I limitado da reta,
é uma funcao limitada.

(d) Prove que se f e g sao duas funcoes Lipschitz definidas em um mesmo intervalo limitado
I, entao o produto f - g é Lipschitz.
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