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. Consideremos as operacoes de adicao x e multiplicagdo A em Q definidas por

rxy=x+y—3 e $Ay:x+y—w—3y

Mostre que (Q,*, A) é um anel comutativo.

. Seja (A, +, -) um anel. Em A x A sdo definidas as operagoes

(a,b) & (¢,d) = (a+ ¢, b+ d),
(a,b) ® (¢,d) = (ac, bd).

Prove que (A x A, @, ®) é um anel.
Se A for um dominio, A X A com as operacbes acima definidas é um dominio?
Justifique.

Seja E um conjunto nao-vazio. Mostre que A = P(E) é um anel comutativo desde
que se definam, para quaisquer x,y € A, as operagoes

z+y="Cuylzny) e z-y=zny.

. Seja A um anel com a seguinte propriedade: z? = z, Vo € A. Mostre que —z = x,

Va € A. (Sugestio: considere o produto (z + x)? ).

Seja {A;}ier uma familia de subanéis de um anel A. Mostre que ﬂ A; também é
i€l
um subanel de A.

Seja (B;)ieny uma sequéncia de subanéis de um anel A tal que B; C Bjt1, Vi € N.
Mostre que U B; também é um subanel de A.

€N
Assuma que A é um anel e a € A. Se C(a) denota o conjunto de todos os elementos

que comutam com a,
C(a) ={z € A: axr = za},

mostre que C'(a) é um subanel de A.
Seja A um anel e n € N. Defina o conjunto ¢, por
cn={aeA:nfFa=0,Vk >0}
Mostre que ¢, é um subanel do anel A.
Dados A um anel e a € A. Mostre que I, = {x € A: ax = 0} é um subanel de A.
Seja A um anel e n € N. Defina o conjunto S,, por
S,={a€A: nfa=0,Vk>0}.

Mostre que S,, é um subanel do anel A.



