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Questao 01.

(a) Dadas as fungoes f: A - B, g: A— B e h: B — D, prove que se h é injetivae hog = ho f,
entao g = f.

(b) Dados A, B e C conjuntos, tais que card A < card B e card B < card C. Mostre que
card A < card C.

Questao 02. Mostre que, para qualquer nimero real y > 0, tem-se
No.21=0
n=1

Questao 03. Prove que em um corpo ordenado K valem

1 1
- 0=0,VzeK e O<ax<y=—-—<—.
y

Questao 04. Sejam a,b no corpo dos reais e 0 < r < 1 tais que |b — a| < r|a|. Mostre que
[b] > (1 —7)|al.

Questao 05. Dizemos que uma funcao f : X — R é limitada superiormente se o conjunto imagem

f(X) for um conjunto limitado superiormente, e entao escrevemos sup f = sup f(z).
zeX

(a) Prove que se f,g : X — RT forem limitadas superiormente, entao a fungao f-g : X — RT
também ¢é limitada superiormente, e

sup(f - g) <sup f -supg.

(b) Dé um exemplo onde a desigualdade acima é estrita.

Questao 06. Em cada um dos casos abaixo, diga se o conjunto dado é enumeravel ou nao enumeravel,
justificando:

(a) o conjunto I dos nimeros irracionais.
. m
(b) o conjunto A = {Q—n tm,n € N}.

(c) o conjunto de todos os z € [0, 1), cuja expansao em base 10 ndo contém nunca dois algarismos
consecutivos iguais.

Questao 07. Se A C B, mostre que card A < card B. Use isto para mostrar que Xy + ¢ = ¢.




